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GoNMAIRE Descente d’un corps sur une courbe mobile horizontalement. Pro-
bleme du mouvement d'un globe dans un tube. Deux démonstrations di-
coetes d'un théoreme de méeanique. Meémoire sur la percussion excentrique.
Plainte sar les procédds de Jean B, le pére. Travail sur les James libres

et élastignes, et sur la eourbe élastique,

Basel d. 20. 0lclto_ber- 1742,

Dero Brief vom 1. Seritember habe ich wohl erhalten und
den Finschlag an Hr. Prof. Nic. Bernoulli gleich bestellt.
Ich ‘gratulire Ew. zu dem .erhaltenen Titul eines professoris
honorarii in Petershurg. Wir wollen hoffen; dass die dabel
verhaftete Pension auch eingehen werde., Die Zeiten andern
sich sowohl vom Bosen zum Guten, als vom Guten zum
Bssen . . . Den descensum corporis super curva horizontaliter
mobili hab ich auch generalissime solvirt, der calculus wird
gar schr abbreviirt aus der Betrachtung, dass die veloci-
tas horizontalis centri gravitatis communis constanter eadem
bleibt, welches man leicht demonstriven kann. Wenn man
diesés problema also solvirt, dass die actio graviiatis nulla
sey, so kann man viele schéne corollaria daraus zichen circa
reactiones fluidorum, vim venae aqueae in planum impin-
gentis elc. , und insonderheit bekommi man auch einen

-
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‘gatur in hoc stati; globum a tubo dissolvi; describet globus

‘recinm positam cum eadem op; inbus vero perveniet in’ si-
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neuen Begriff von den regulis motus a collisione Corporyp,

. . a - )
wenn diese auch perfecte dura wiren. Mein Vater hay i
Dero letsten Brief communicict: Es nimmt mich Wyy,

dey
» . ]
dass Sie in Dero Meiung tirca reactionem venae a

queae yoy
mir dissentiren. Sie miissen gewisslich solche mnichi genug.
1mentum
gesagt, kann in keinen Zweifel gezogen werden, und werdey
Sie gewisslich alles finden, wie ich, wenn Sie die Materie efey,
s0 genau untersucht haben. Tw. problema  generalissimyp,
civea ¥notum globi in tubo hab ich auch solvirt; da ich abep
ganz andere principia gebrauche, muss ich anch ganz andere
denominationes annehmen, und kann deswegen nicht sagen,
ob unsere solutiones mit einander #bereinkommen. Rs Wiire
aber viel zn weillaufig fiir einen Brief, Thnen meine Methode
zu dberschreiben; ich will also nur einen caswm particularem
hierhersetzen; namlich: (Fig. 39) Maveatur tubns AD con-
tinens globum F super plano horizontali cirea polum 4,
sitque determinanda curva, quam describet globus wna cum
veloritatibus globi et tubi. Teh setze aber eine rationem fini-
tam Inter massas tubi et globi, sonsten das problema gar zu-
leicht wird. Sit ab initio  tubus in AD, globus in B; cen-
tro 4 ducatnr circulus Bnmg; deinde ponatur tubus in situ
AE, globus in 5, st post tempusculum infinite parvum ef
constans ¢ perveniat tubus in situm AF, globus in p, du-
catarque elementum op curvae quam globus describit: fin-

sam untersucht haben; denn was ich civea hoc argy

eodem tempusculo d/ rectam pd ipsi op zequalem et in di-

tum Ah, Ma ut sit arenlus nm -— arculo mg: ceniro 4
ducatur arculus d g, Qued si jam sit AB—a, Bn—=u,

' : , s 2dzdy
nmI=dx, do=y, invenitur ex. geometricis d a o ——=

S m———— st
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iprenda est potentia, guae globum versus tu-.
pum Premat, et altera aec_iualis,- quae ’Fubo in a applicata, eun-
Jem premat versus globum; hoc wodo globus et tubus con-
erit 1aque positio globi post secundum tempus-
positio tubi in def; atque s fuerilt massa
i — M, distaniia centr gravitatis tubi a

Nu"m verog conc

venient in ¢
culum @1 in ¢, el
—m, massa tub
A—d, disiantia centri osciliationis tubi a puncto 4
D, erit ex mechanicis
.dD myy 2dxdy
S . —_— s — . .
gc.dc__m.ﬂﬁi,ergo 0C= I a
MdD dedy . s 3
atque dc“—mgry—{—MdD L —y el igitur, ducta de per-

globi
Pﬁntto
pnguanm puncto suspexisionis o

. . . MdD Qdxdy ydx
Pendlclularl ad p ¢, €6 = D e dd s,
mentum o p dicatur ds. Brit quoque
— Ly . 1 d
— A — —d d=
hg"_myy—{-ﬂf:ll) Qdmdy d
Ex his aequationibus omnnia rite detersinantur: Sit ab imitio
. . r . dx
velocitas in n==F, ert dt— 7;

& nempe ele

velocitas puncti B=¢,

P . N ) du . . X . .
et Vddo—dVdx, sive ddx=— d't; Y.  Substituatur 1ste
quatione et habebitur

—daF . Md
_amydy = 4¥ 0 Gve log. myy M0 oy 5 seu
myy—~-MdD ) maa + MdD
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—mat TR e, —Pdt—=1 . edt,

=y 0D ¢. Deinde quia d vV 7y 4D ,
substituo hune valor

- d a I DN ;
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POI’iﬂtUl’ Pro Puncto B_, h—_¢e¢, ita ut ibi llullal'll habeat vehﬁa
. o . . . 1
itz g - t tun fouunt -
cltateml ;n direciione 4D, fie c C Y DI 2
: o maact-MdD MdD . Mdip R E
k! . Bl W= — - '(rnMdD(maa+ﬂde} m("U’J’—]—,MdD} ), -
H . 2
y . : Cmaa—-MdD MAD magt-MdD * e
4 —_-— _ N G T
: stve U‘-_ c V[ mad maa ‘(myg"—-f-ﬂfd—l) A Denlque.)
o sifial Vi y - cdw:ds, ha]_sebitur aequalio ad curvam,
i quoque, quam globus ubique _contra tubum exercet, ogt __~_-j
' nl
p CAFr dy MAdD . : !
. ., . n ;
: _ ~ I m m, cujus reductionem Praetereq pa-

riter. atque corollaria, quae ex solutione ista dedugi_possum

: ,i )
Pre-‘,%ipk

P

)
%‘ Hieraus ersehen nun Ew. meine Methode und werden
leicht abnehmen, dass sie kann ad problema'generalissimum
B applicirt werden, denn es ist leicht zu exprimiren, we das
g punctum-d seyn wird und dep ‘tubiis 44 sive rectys sive
curvus, wenn das corpus und der tubus 3 viribus quali-
{; bﬁscunqlie sollicitivet wird, Jch habe noch eine andere Me-
' thode, welche etwas compendioser ist, aber nicht Sol‘di_l_'e,_gta,
welche deswegen ibergehe, indem Ew. in Dero Schreiben
-an meinen Vater melden, dass Sie dje solutiones indirects

nicht approbiren und zwar occasione meimes theorematis, g
‘ dass ein corpus a potentia sollicitatum cires centrum _oscil- K pa
: lationis, quod determmavn, gyrire, da ich doch als der erste 2 =

T e, st e

; ,inventor, ni fallor, dieses niitzlichen théoremaﬁs,in meiner

Gl
f' dissertatione de percussione excentrica (welche Ew, geschen) oS
expresse gesagt, ich habe unterschiedene demonstrationes di de
rectas, denen ich aher diese -‘indirectam vorziche, weil sie : Ll
zugleich eine schéne Proprietatem anzeige. Weil es aber 'da‘
scheint, ich habe ndthig  mick hierither 2y Justificiren, so o
will ich zwei demonstrationes directas bierbeytiigen. Erst- o

lich. Ich considerire {Fig. 0) lineam rectam AB utcungue,
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(huc enim facile reducuntur corpora quaecungue)

avern
rizontali et mobilem circa punctum B fixum. Diesen

i st bo
motum pro primo temporis puncto kann man consideriren,
Js wenn das punctum fixum B weg wire, so wird 4B
jp situm parallelum ab fallen. Naghgehends muss man eine
sientiam puncto b applicatam consideriren, welche das-
selbe in punctum B restituire; so wird ab den situm ¢B:
snnehmen und  wird das punctum intersectionis d eines--
ﬂlei-ls das centrum oscillationis seyn, quia Dd—=2Bb, an-
derstheils das punctum conversionis. Diese Lurze syntheli--
‘sche Demonstration, welche ohne einigen calculum absolvirt
wird, ist gewiss so rigoros als ejne kann erdacht werden.:
Jweitens: Sit rursus linea recta AB (Fig. #1) utcunque
inaequaliter gravis, quae a potentia in B perpendicularitér
ad AB sollicitetur, quaeritur situs proximus DGE et punc-

_tom intersectionis G.  Sit lineae centrum gravitatis in Cy

tune motum quaesitum. considcro compositum ex progres-
sivo parallelo, quo ACB pervenit in ach, et rotatorio
girca centrum .gravitatis, quo linea ach pervenit in situmn
DeE. Centro ¢ ducatur aveulus ‘EbB, sit CB=—c¢b=—a;
massa lineae 4 B——m; aggregatum productornm ex quavis
particula per quadratum distantiae suae a centro gravitatis

. . e 11 .
.—=aaM, et erit ex mechanicis Bb: bE::—:ig: :M:m, sive

- M .

GC:CB::M:m; ergo GC—==—=-CB. Ergo G est centrum

m

léscillationis pro puncto suspensionis B. Ich kann auch leicht
.den situm proximum vectis utcunque luxati determiniren;
als wenn (Fig. 42) ABC ein vectis luxatus in B wire, und
das punctum C perpendiculariter~versus ¢ sollicitirt wiirde,
so wird der situs proximus seyn in abe, welcher nicht
schwer zu determiniren, dessen Determination aber in vielen

Sy




problematibus mechanicis. kann gebraucht werden und
hoe respectu die mérite eines problematis mehr in dﬁéselhe,g
Erfindung als Solution‘ gelegen, deswegen billig st den-auyg,
rem problematis zu nennen. Was IEW’. de motu composi, Eiﬁ
rotatorio tirea centrum giravilatis et ex Progressivo eol'uﬂ’lqusE
variationibus melden, habe ich jn meiner dissertationg de Persy
cussione excentrica *) lingst angedeutet, und kannp der Moty
globi in tubo cireulari leichi daraus determiniret we[‘deﬁhﬁr
welches mein Vater gleich observirt hat und angemerk; dasi:
eines baculi gravitatis E‘Xper-':
tis, cujus longitudo sit aequalis radio circuli et cujus altery.

der motus idem seyn werde als
extremitas sit onerata pondere tubi circularis, alter pon-
dere globi. Dicsen motim hal, ich anch in meiner allegirien
Dissertation determinirt, so wie R, denselben anzeigen,

Dieses hab ich an Ew. schreiben wollen aus Anlass. Derg. -

selben Briefes an meinen Vater, welchen er mip hat‘.cmn-
municiren wollen. Sie wissen, wie sehy ich aestimire 'und
adwmirire alle Dero profunde Meditationen, wnd kénnen sich
feicht eiilhilden, dass ich auch die in dieseni Brief enthy].
tenen Inventionen ven einep soriderbaren Penetration und
merite schiitze; Ich méchie wissen, cob in dem 8ten tomo

Comment. Petrop. meine dissertatio de percussione excen. -
trica noch nicht inserirt ist, — Man druckt die collectionem .

operum von meinem Vater, und habe nun erst erfahren,
dass er die probiemata dynamica, die jch zuerst erfunden
und solvirt (als 'z, Ex. de descensy glohi super triangulo mo-

bili, de pendulo luxato, de centro rotationis spontaneo ete,)’

auch inserirt hat, ohne meiner Meldun‘g, zu thun; ja, er.

>

inserirt die demonstrationem centri spontaner rotationis ex

) Comment. T. 1, pe 184

.
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rint‘ipio minimae inertiae’ pelitam tanquam suam, ohne
Wenn es nun wire, dass

jch nothig hatte die suspicionem plagii contra Parentem com-
g5 von mir zu decliniven, so wiisste ich mich dardber

mi
justiﬁciren. Wenn aber Ew. meinen, dass mir mein silen:-
tium bel der Akademie in Petershurg nicht schade, so wird

mir solches picht sauer ankommen. Herr Bilffinger hat mir
vor diesem vorgeworfen, ich habe alles von meinem Vater
\yid pichts aus mir selher, da-ich doch gewisslich kein “Wort:
von ihm entlehnt. Ew. sagen mir amice Dero Meinung,.
Da sonsten die Petershurger Akademie auf so schliipfrigen
Fiwssen steht, wie Sie melden, als beliecben Sie mich zu be-
richten, ob Sie Dero pieces noch dahin schicken, oder bis
auf weitere éclaircissemens reserviren, Ich hab vor einigen
Monaten eine weitlaufige und operése pitce dahin geschickt
de sono laminarum liberarum, darin.ich ‘gar viel ‘merkwiir--
dige phaenomena physica explicirt und ausgerechnet habe:
herzu war aber eine neue theoria physica erfordert, ehe
and bevor ich die mathesin apl;liciren konnte. Diese pidce
hab ich an Prince Cantemir adressirt, welcher bei Hrn.
Clairaut dergleichen Sachen tractit und mich hat bitten’
lassen, meine pieces an ihn zu adressiren . . . . Ich méchte
wissen ob Ew. die curvaturam laminae elasticae nicht konnten
sub hac facie solviren, dass eine lamina datae longitudinis
in duobus punctis positione datis fixirt sey, also dass die
tangentes in istis punctis auch positione datae seyen. Kst:
nempe (Fig. 43) longitudo ABC data; puncta 4 et C posi-.
tione data et extremitates laminae in A" et C ita sunt. muro
infixae, ut anguli 4 et C sint dati. Dieses ist die idea ge-
neralissima elasticarum; hab aber sub hac facie noch keine
Solution gefunden, als per methodum isoperimetricorum,.,‘Ja-
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ich ‘annehme, dass die vis viva potentialis laminae
insita miisse minima seyn, wie ich Rw. schon ejp
meldet.  Auf diese Weise bekomme ich eine aequation%l
differentialem i ordinis, welche ich 1]-ic_ht hah gem‘gaa-'"
reduciren kénnen, um zu zeigen, dass die aequatio opg;
naria clasticae general sey. Ich erinnere mich ZWAY, oy,
vor diésem Ew. sowohl als ich gezwetfelf haben, ob dlig,
aequatio ordimaria elasticae general sey mit dem Argument.,
der Cirkul $ey nicht darin begriffen, da doch eine lamip,
elasticda manifeste kénne ad curvaturam cireularem inflectipe,
werden.  Es ist auch in der That klar, dass wenn die
puncia A .und C zusammen kommen und die extremitateé.‘
laminae eine communem tanger{tem haben parallelam Muro,
cui infiguntur, dass alsdann .dije turvatura elasticae ein voll-,
kommmer Cirkul seyn werde. Dessen ungeachtet. hah jq,
seithero observirt, dass'die ides meines Oneles .Herrh:Jacohi,
Bernoulli . omnes elasticas in sich begrgife hoc modo: Man
bilde sich einen vectem rigidom CD ein, laminae ABC affixum,,
cujus extremitas ) potentia DE trahatur, so wird man
allzeit -die longitudinem vects €D, die magnitudinem po-
tentise DE und den angulom CDE determiniyen kénnen
hac lege, dass die potentia DE die laminam 4BC in siy.
curvatura erbalte, wenn die extremitas ¢ nicht mehr coéreirt
Zu seyn supponirt wird. Daraug erhellet, dass die curva-
ABC kann continuirt werden bis- in F; allwo der radius
osculi infinitus seyn wird, und alsdann in puncto F die
potentia sub’ directione FE miisse applicirt werden. . Wenn
man nun sub hac idea die longitudinem vectis ¢ infini-

elastingg
mal gg

tam supponirt, so sichet man, dass die curva ABC ein arcus

circularis seyn ‘missé ,. welches jch hah expliciren wollen.
Ew. reflectiren ein wenig darauf, ob man picht kénne, sine
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