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termino generali summarum seriei, cujus lex progressionis
est ——(n—!"x_(l)_g;x-k 1)"4::3; sed raro admodum contin-

x (1 X
gere arbitror, nt ad terminum hujusmodi generalem expe-
ditior quam ad ipsam integralem quaesitam via sit.
Casu aliquo nuper observavi ex aequationibus quintae

potesiatis, quae hanc formam habeat

am ’
@’ 4 5 e =

V(= VR —me)i— GV —m) 4 )

quicunque numeri dentur pro m et p, radicem algebraicam

erui posse, quod non conitemnendum puto, quotiescunque -

. . &m .
numerus p in aequatione data m5+7m:n, per m et n

facile determinari potest. Vale.

Goldbach.
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Occasione aequationis ordinis quinti aes—-]——rz—m:ap cnjus

radicem Te assignare posse scribis, quoties est
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in qua vero determinatio litterac » etiam ab inventione ra-
dicis ex aequatione ordinis quinti pendet, non incongruum
arbitror communicare, quae de radicibus aequationnm proxi-
me inveniendis observavi. Duos omnino modos ad hoc ad-
hiberi solere perspexi, quorum primus est, quo_in pluribus

‘aequationis locis loco incognitae = ponitur quantitas non

muoltum ab ea differens, et tum ipsa @ quaeritur, deinde
hic pro @ invenius valor iterum in aliquot locis pro @ scri-
batur, denuoque x quaeratur. Hujus operationis ope, quo

sagpius repetitur, eo propior habebitur quantitas ipsius x.
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Ut in acquatione x 2— 3 |- 20 ponatur 6 loco 2, ut pro—'
20 1 _
deat haee aequatm T -"—-Ei_—’ﬁ—g’—, tum fiat ;U._G-——:
fiet & — 6 ——, porroque eodem modo w_.G——, tandem- .

que admodum exacte = reperietur. Generaliter etiam , sl

principio ponatur ¢ — a, Ppost unam operatmnem prove-

niet ® — 3 - ——, post duas o= 3+ 557 bost tres
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Hujus igitur continuarum fractionum quantitatis valor cog-
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noscrm.r , est nimiram — Hujusmodi eliam est quan-

titas , quam ad formulam Puccatlanam construendam dedi.
Hoc etiam modo nititur methodus Gl Bernoullii nostri, quam.
dedit ope serierum ul vocat recurrentium radices aequaho—
num admodum prope inveniendi. Ita autem hinc eam-derivo:
Sit primo aequatio quadratica a*—ax -+ b, fial ex ea

r—a—+ %, in qua pono esse w:% prope, hoe substituto

w:?ﬂ.l'_llg propius, hocque etiam pro x posito habebitur

w:ﬂq;:-ip +57 hulte denuo propius etc. Ex his ipsius

x valoribus formatur facile haec series

p, g, aq + bp, a*q-4-abp 4 byq, ele.
hanc habens proprietatem A, B, aB —+ b4, adeoque recur-
rens. Si igitur ejus quivis terminus per praecedentem. divi-
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ditur, quotus dabit valorem ipsi @ eo propiorem, quo lon- -
gius series continuatur, Idem quoque evenit etiamsi pro p.
et g numeri quicunque assumantur, quo vero magis 2 ab
x differt, eo longius series est continuanda. 8i fuerit pro-
posita aequatio cubica @®-—ax” 4 bx4-¢, mutetur ea in
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r—=64 -+ 5 Ad hujus radicem inveniendam pro @

assumendi sunt duo valores arbitrarvii hujus formae %et £,
. n

ex quibus igitur fiet w“:i, pr'odihit ergo :iﬁ‘—bgjﬂl

Hine emerglt 1sta series n, p, 4, aq -+ bp —-en, ete. tiidem

vecurrens, et cujus quivis terminus per sntecedentem divi-
sus dat @ proxime. Simili modo ad aequationis
b ¢ d
z=at+ ot ata
radicem inveniendam servit haec series
m,n,p,q, ag - bp+cen+tdm, ete.
Compendium hinc ingens nascitur ex eo, quod principio
pro x non unus sed plures valores assumuniur, hocque ef-
ficitur ut tot sumendis potestatibus non sit opus, ideoque
series facile possit continuari. Aliis forte etiam idoneis mo-
dis aequatmnes pﬁssunt dlspom, et Longrm pro @ valores
assumi ut series prodeat simplicior, ope cujus radix inveniri
potest. -Alter modus appropinquandi est maxime usitatus,
atque in eo continetur, ut primo divinando ipsi @ propin~
quus valor habeatar, tumque complementum ejus (uam

Iprexime investigetur. Hoc modo fit aequatio z*—ax+b,

in qua notum sit esse @ — ¢ prope. Ponatur ergo z—c¢ -2,
ubi z valde parvum erit respectn ¢, ita ut pro 2 assunmi
possit ¢?-}-2e¢z, erit ergo ¢*+-2ez—=acaz+b, adeoque

c*—ac—b ¢t 45 ) '

% b et t — . 81 igitar jam pro ¢ stitua-
2=y et = g—— gitur pr ¢ substitua




tur ;z:l——, prochlnt multo exacuus
et} 6bc2-[—- b2 —4abc+a2b

4c3 4 4bec — 6ac? |- 4ac — 2ab —ad

et ita porro. Hanc methodum vehementer amplificavit Cl.
Taylor. Aequationem, in qua inest incognita @, reducere ju-
bet ad nihilum, ut prodeat haee forma X—0, ubi X deno-
tat quantitatem quamcunque ex = et cognitis composita.
Deinde assumit quantitatem ipsi @ propinquam, quae sit z,
eamque in X pro z substituit, prodibit ergo quantitas ex z
et confnms comp051ta quae sit =— =y, namgque quld non est
z== @, etiam haec quae prodit quantitas non esse potest
— 0. Hoc facto sumantur differentialia positis y et z varia-
sdy —ydsz

dy

1equ‘xt10mbus algehralcls sed etiam transcendentibus valet.
Ut sit I/(’l;c—-—am::) V(B ~+ 2% = 0. ponatur & —3z; erit

1/(7z —22)— V(a -4—5 5y —y, hincque

Mdzs — Tad= ssdz
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bilibus, erit inquit x — 4. p- quae non solum pro

dy =

adeoque , \ .
‘2y}f(‘72.--zz) Y(9 -+ z9) :
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ut ponatur z=—1, eril y=V6— V10, adeaque
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Accuratms deinde idem pertractat dicitque fore x—z + V.
At » ex hac aequatione debet determinari

vdy viddy »idy _
Y+ 1.dz 1.2.d52+ 15 3. 438 - ete. = 0.

Si ex hac aequatione definiri potest » accurate, etiam revera
foret £ =z -+ ». In secundis vere differentiationibus dz pro
constante habetur. Inveni vero esse quam proxime
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—yzﬁzdﬁy yBdzdby yidzdiy
y— —yds 124> R 1.2.5.45.dy i ete.
T dy d2 243y iy *
dy _Fer ._l— r J & + ete,

1. dy 1.2, dyl 1.2.3.dy

Sitax®—a=—0, erit z°-—a=—y, et dy_?.zzdz ddy=—6zdz*
et d®y— 6dz® hinc habebltur

2 9.5

_l—‘l"a'z“ _3yzﬂ+,_7_2____3’_

9%

— 555
P=F -

322 -

2 —_
2 y_l_szi 934—-BIZ+J;—:

1629} 51azft-11a%23 4 2g8
—  56z84-36az5- 92223

Nimis quidem est operosa haec methodus, si- pluries eandem
repetere volueris, Ponendo iterum loco z, quod pro & jam

a!:que

. erat inventum, sed forte etiam compendia poterunt excogi-

tari, quae hanc aeque commodam reddunt, ac priorem me-

thodum. Ad has autem operationes continuandas requiritur
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series hujus proprietatis 2, P, X, ut X eodem modo de-

terminetur in P, quo P determinatur in z. Nam pro hac
aequatione x*— ga —+ & sunt ipsius & valores successive

inventi hi

cﬁ—}—-b % —6he2 - b2 — Labcf-a2b A!—}-—b
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Inveni autem quomodocunque P detur in x fore
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Hujusmodi aequatm etiam darl potest pro curva cujus ab-
scissae si fuerint 1, 2, 3, &, ete. respondentes applicatae
suni 1, 2, 6, 2%, 120, ete., scilicet in aequatione pro ea
inerunt differentialia omnium graduum. Vale et faveé, V. G.
Tut observantissimo
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L. Eualero.




