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LETTRE LIIL

Eurer & GoLpBACH.

Sommaine Réponse & la lettre 5ime, Sommation des séries de Goldbach,

Démonstration d’aun théoréme de la thdorie des nombres,

Berlin d. 19 Januar 1743

Ew. haben in der That den gemeldeten Schreibfehler als
cein grosses Gliick anzusehen, wenn derselbe zu solchen herr-
lichen Erfindungen Anlass gegeben. Es hat mich viele Stun-~
den und grosse calculos gekostet, ehe ich nur die Wahrheit
der mir giitigst communicirten Summationen habe einsehen
kénnen. lch kann mich aber auch nicht weiter rithmen, als
dass ich dieselben demonstrirt habe. Die Methode, wodurch
ich dazu gelanget, ist ziemlich weit hergesucht und so be-
schaffen, dass ich anch vermittelst derselben diese summas
nimmer wiirde herausgebracht haben, wenn mir solche nicht
schon vorher aus Ew. Schreiben bekannt-gewesen wiren.
Ich habe aber nachfolgende series zu Hilfe genommen:
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"von welchen die summae A C, E, G, ete. bekannt sind.

Aus diesen habe ich endlich mit grosser Miihe felgende
hergeleitet:
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Porro si aa 4 L per nullum numerum primum formae
hn—1 fuerit divisibile, etiam per nullum numerum com-
positum formae kn— { divisibile erit. Si enim hm —1
non fuerit numerus primus, unum salterm fa_qtorem primum
habebit formae ¥n-—t. — Gum igitur aa -1 per hn—1
_ dividi nequeat, haec aequatio aa + 1= (n—1) (bm — 1)
} erit . impossibilis, ideoque ea = 16 mn — bm — bn, sen

wmn— m-——n= quadrato. Q. E. D,
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Gorpsach 4 EULER.

Sounaink, Racines imaginaires. Théotémgs de nombres. Sommation des séries,

St. Petexsburg d. 5. Febr. 1748,

-W¥enn dasjenige, was Ew. von den radicibus imaginariis
melden, demonstriret werden konnte, so miisste auch folg‘en,
dass posito ¢ imaginario quocunque, I reali guocungue, und
\ _ _ eV (he* — f) = r — numero reali, m:l/(——:cz—l—%}
no= 1/(—— et — %;), sowohl m -+ n als ¢(m~—— n) reales sind,
Es stiinde solchemnach etwa deér casus z* 4 72z —20 z2u
untersuchen, allwo die & divisores sind, positis
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