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LETTRE XCIIL

Evrer & Gouppich

Sosuaine Béponse & la précédente. Plusicurs théorémes de Ja ductrine des sécics.

Coucours de l'académie de Berlin sur Ia théorie des vents,

Berlin d. 5. Ajril 1746.
~— — Dass Ew. meine ziemlich in Eil'aufdef'lssten Fragen
tber die Cometen einiger Aufmerksamkeit gewiirdiget, er-
kenne ich als ein Zeichen Dero ganz besondern Gewogen-
heit. Ich habe aber noch starke Zweifel, ob sich die phae-
nomena cometarum eorumque caudarum bloss allein dadurch
erkliren lassen, dass man annimmt, ihre Cérper seyen wiirk-
lich entziindet. Denn ausserdem, dass eine blosse Erleuch-
tung mnicht hinlinglich ist in dem aethere eine Helle
hervorznbringen, sondern dazu noch in derselben Gegend
solche Gérperlein erfordert werden, welche die Erlenchtung
empfangen, und daher einen Schein zu uns. zurickwerfen :
so ist auch die Abweichung der caudae eines Comelen ab
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oppositione solis ein solches phaenomenon, welches eine be- -
“sondere Erklirung zu erfordern scheinet. Die Idee, welche
ich in diesen Fragen kirzlich entworfen, und darin bestehet,

dass die durch die‘grosse Atmosphaer eines Cometen durch-

" streichenden Sonnenstrahlen einige subtile particulas darauvs

mit sich fortreissen, habe ich letztens weitliufiger ausgefithrt
und ziemlich deutlich dargethan, dass anf solche Art nicht
nur die Gometenschweife, sondern auf unserer Erde die lu-

mina borealia und um die Sonne selbst das fumen Cassi-

nianum en’cs‘teheu. Diese Ausfithrung hat auch dem Herrn
de Maupertius so wohl gefwllen dass .er derselben vollig
beypflichiet.

Ew. Idée das problema catoptricum zu solviren, gibt
zwar leichte Formuln, allein -da die positio lineae € O nicht
bestimmt  wird und das e]ementum curvae Mm Wemg zu

Bestimmung- der krummen Linien ; msonderhe]t wenn alge-

braische verlangt werden, beytragt, so sehe ich noch mcht

- ab, wie die natura fimctionis q determinirt werden miisste,

dass die. heyden Reﬂexnouspuncta M et N in eandem lmeam
curvam contmuam zZu 11egen kamen.

Ueber die seriem 1 -{— 1.341.3.51-1.3.5.17 + ete.
erstaunte ich anfinglich; als ich aber dieselbe genauer he-
trachtete, sahe ich bald, dass ich den terminum generalem
davon schen vor einiger Zeit unter andern Umstinden aus-
gedriickt hatte. Denn ich fand, dass wenn
(L0 (a1 +a*(t+a)(1+a*).. . (1+a*) =5
271—]—1 1

a .
, nund also § ——0 ",

. SR T
so ist (1 —a)ys—1— a® —

Dahero wenna——2, so ist 1.3.5. 17...(22”—1;- 1) =22y,
Dieses hatte ich schon ‘angemerket, als ich suchte, was fir
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eine series herauskomme, wenn man dieses productum in-

finitum (1 4- ) ({ 4 a2 ) (£ 4-a*) (1 - a°) ete. wirklich evol-

virte, da ich dann gefundern, dass diese series geomeirica

14+a+a* 4 a4 a* 4 ete. — — hmauskomme Evolvirt

man aber dieses Product (1—a.) (i —a’} ({—a*) (1-—a * ete.,

s0 bekommt man l—ﬁama”‘—t--a a*+4a®t+ o —q
8—[—a"—|—a‘°~a“—‘,—a“‘ — gt 1s+a17

wo die ordo signorum merkwurdlg ist. Von dleser Art hahe
ich noch nachfolgende theoremata gefunden:

Theorema. Si sit’

: s=(1—na)(1 —n*q)(1—n? aMl—n* a)(l——n a)et(,.mmfm
erit . o :
g— 1 " nla® PARX
1—n +(1—n)(1—n) ) (1—n)(1—n2)(1-n3)

230

a*

+(1—n)(1—n2)(1 -—n:"'.)(l-—n.*) —

ete.

el

1 na n? gt 3,3

Eap— na

K _l_i—n —I_ (1—n)(1—-n2)+(1——n)(1 —nz)(]—na)/
n¥qgt

+ A=A =2 —a({I =D + efc.

Ew. glaube ich auch schon geschrieben zu haben, dass
wenn man dieses productum infinitum

(I~a)(t —a) (1 —a® (1 —a" (i—a"') ete.
evolvirt, diese series herauskomme
i-—a—a“—y—a“-—l—a’—a” als__‘_az?.__l_a:r.s_ass_aén - ete

wo der ordo exponentinm sehr merkwiirdig ist, und sich
per inductionem also hestimmen lasst, dass alle in hae for-,

~

1 dxx+x th . ) . .
mula —5=— enthalten sind, ungeacht ich diese legem oh-

servatam noch nicht ex rei natura habe herausbringen kénnen,

e

EEC: 1 § R

1 2 3 x a1
Theor. Si fuerit in serie 4, B, C,.... P, @,

. . nn—2n—8 . .
Q=mP*+nP+4 ————— ubi m et n sunt numeri

~ constantes, quaerantur numeri F et G ut sit

F._]__ G:m,_d—}—-—-;-n et FG—=1,

erilque .
Fzm-—l—'—Ggw.-l n
P—= - e

" 2m
_ 1 2 3 T x aft
Theor. Si ,fuerit in serie 4, B, C,.... P, Q,

. 2.%' 1
Q=—mpP* —[—nP —}— fn erit P——W_Li’:)___mf_,

welches Ew. theoremata sind.
Folgende theoremata schemcn au(,h emager Aufmerksam—

keit werth zu seyn:

T/zeo:. Si n sit numerus mteger a{'ﬁrmatlvus quicungue,

erit _

1 _pn™ (1_,,1.7!)(1___&11-—1) (1_117!)(1__&‘ _1)(1—41”-2)' ) " '
} . ——

t—a | 1—a? [ 1 ad +éte.m=n.

Theor. Si n sit numerus integer affirmativus quicunque,
erit .
i_aﬂ-—1+a2ﬂ-—3___aﬁﬂ—ﬁ+a4ﬂ-—-.lO_a5”—15+aBﬂ—21_etC ___0
exclusis scilicet terminis, qui exponentes habent negativos.

Theor. Sit in cireulo arcus 90° — g, sumaturque arcus
quicungue §, cujus sinus sit —a, sin 25 —5, sin3s—e,
sin 55— d etc. erit semper

1 1i 1 1 1
_HS+Q+'§5+EC+Z—d+EC+EtC.
Theor. In circulo radii == 1 capiatur arcus quicunque s,

. . 1 1
cujus tangens sit = a, lang +8=b, lang g4 s=¢; iand? §

1
— .y O
—d, tang Ei=e ete., rit
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t 1 1 1, ., 1
T:E——}—?b—i—zc—ka—d—j—ﬁe+etc.

Iech bin jetzund  mit Durchlesung derjenigen Piecen,

welche iiber die von der Akademie aufgegebene Frage von,

der Ursach und der Ordnung der Winde sind eingesandt
worden, beschiftiget. Es sind dariiber {0 eingelaufen, unter
welchen sich eine, so vor allen andern in Betrachtung ge-
zogen zu werden verdient, befindet. Die Devise, so sich zu

Ende derselhen befindet, ist auch schon; sie Jautet also:
Haec ego de ventis: dum ventorum ocyor alis .
- Palantes pellit populos Fridericus, et orbi,
Insignis lauro, ramum praetendit olivae, *)

*) C'est la pitce de concows de d’Alembert. Comp. dans le 2 volume,
les lettres de Daniel Ber noulli sur ee concours.

Euler.

[
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LETTRE XCIV,

Gorpsaca 4 Bunex.

- -
BoMMaine, Suite des recherches sur les séries, Remarques ultérieures sor le pro-

bléeme de la i‘nnrbei catoptrique,
- _ St. Petersliuig &, 5, Mai 1726, -
Den terminum generalem seriei
- 1+1.341.3.541.3.5.17 ] ete.
hatte ich, als mein letztes Schreihen. ahging, nur in pote-
state, und dachte nicht, dass selbiger so leicht seyn sollte,
indem ich dessen sonst gar keine Erwihnung gethan haben
wiirde, _

Ich weiss nicht, ob man methodum hat ven dergleichen
sericbus als diese ist :

1.3.5 13.5.7 1.3.5.7.9

1.3.5.7.9.11
2.4.8  2.4.5.10 + 2.4.6.8,12

2.4.6.8.10.14 + ete.

—a iyt o

éujus lex progressionis est —i(:j;i)—(?i:;s) == B, die summas

zn finden.



