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es leicht zu demonstriven ist, dass alsdann auch seyn wird
BE+yy+ (0+pu)48=—=(b-tpu+ (e+2u)* - (d-+-2u)?,
si ponatur u = (0—2b)p—~—(c+d). Tch weiss gar woll,
dass z noch auf unzihlige andere Arten determiniret werden
kann, ich bin aber e grosser Liebhaber von solchen for-
mulis, welche an sich selbst kurz, und auf eine leichte Art
immer generaler zu machen sind; denn wenn z Kx. allhie
d-+pu—d, b+pu=B, ¢4+2u=C, d+2u=2D0, so
entstehet daravs diese aequatio infinities generalior
BB+ 7y +(d+PUP+ 8=

(B4 PUP+(C+ 20 4 (D-1-20,

wenn P numerum integrum quemcungue bedeutet und

U=(4—B)P—(C+D
gesetzt wird.

Es folget auch ex theoremate Fermatiano, dass 8n— &
allezeit in quatuor quadrata imparia, quorum summa radi-
cum est =2, aber nicht allezeit in quatuor quadrata imparia,
quorum summa radicum est — 0, resolvirt werden kann.

Ferner hat auch dieses seine Richtigkeit, dass eine summa
quatuor quadratorum, quorum summa radictm est — 0, mm
tria quadrata resolviret werden kann, ob aber quinque qua-
drata, quorum summa radicum — 0, allezeit in quatuor qua-
drata die man angeben kann, resolviret werden kénne,
weiss ich noch nicht, jedoch gibt es unendlich viele casus,
da solches angehet, ohngeachtet die summa radicum nicht
— 0 ist, also ist z. Ex. '

((2+ppib—c—d—e>I-(c—2b)* -+ (d—25)> 1
(e—20)* - hppbb —
his quatuor (& +pp)b—c—d—e)* 4 cc+ dd 1-ee.
Goldbach.
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So aross das Vergnigen auch ist, welches ich in Betrachf
tung der Kigenschaften der Zahlen finde, so wird mwir doch
diese Materie, wenn ich einige Zeit mit ganz andern Unter-
suc“aungen umgegangen, so fremd, dass ich mich sobald
nicht mehr darin finden kann. Also konnte ich den Grund
desl schénen theorematis, dessen Ew. Meldung thun, dass
eine summa quatuor quadratorum aa-}-bb 4 cec 4 dd, quo-
rum swmma radicum a--b-te- d=—=0, allzeit in drey
quadrata resolvirt werden kinne, sogleich mnicht einsehen,
da doch derselbe ziemlich offenbar, indem
aa+bb -+ ce+dd—aa+bbtcct(at+bte)*=
(a-F- By (o + )2 (b 4 o)
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Doch lisst sich auof gleiche Weise nicht darthun, dass cine

summa quingue quadratoram aae-}- 864 cec{-dd -+ ee in
quatuor quadrata resolvirt werden kénne, so oft die summa
radicum ¢+ b6+ c¢c—+dfe=0. Allein aus dem Vorigen
evhellet, dass diese Resolution Statt findet, so oft die fiinf
radices @, b, ¢, d, e so beschaffen sind, dass vier derselben
zusammengenommen nichts werden, welches auf so vielerley
Art geschehen kann, da es erlaubt ist eine jede radicem
sowohl affirmative als negative zu nehmen, dass es schwer
seyn witrde fanf solche Zablen anzuzeigen, davon nicht vier
zusammengenommen auf 0 gebracht werden konnten. Oder
die summa quinque quadratorum aa--56b 4 ce+dd - ee
lisst sich in vier quadrata resolviren in folgenden Fallen
a..b..e..d=0

a..b..¢c..e—=0
a..b..d..e—0
a..c..d..e—10
b..c..d..e—=0

wo das Zeichen . . statt 7= gesetzt ist. Dahero jede von
diesen finf Aequationen acht in sich schliesst, und folglich
vierzig darin enthalten sind.

Wenn also die radices a, 8, ¢, d, e alle affirmative ge-
nommen werden, und unter diesen vierzig Formuln nur
eine enthalten ist, die — 0, so kann man sicher schiliessen,
dass die summa quingue quadratorum

aa bbbt cc+ dd+ ee
sich in summam quatuor quadratorum verwandeln lasse.
Dieses folget nun aus demi einigen Satze, dass
aa+t+bb+tcetdd =n04-040,
wenn ¢+ b-tc4d = 0. Weil nun eine summa quatuor
gquadraterum in unendlich viel andern Fillen auch in drey

~
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quadrata resolvirt werden kann, so konnen daher noch un-
endlich viel mehr Conditionen angezeigt werden, unter wel-
chen sumina quinque uadratoram in quatucr guadrata re-
solvirt werden kann.

So oft die quatuor quadrata aca--5d - ce +dd so be- .

schaffen, dass at-b4c-+d =2, so st
ae+bb+ee+dd = {a+b—1)* + (a+c—1) + (b+ec—1f +1;

folglich ist aa +bb4-cc4 dd—1 in drey quadrata reso-

lubel. Da nun 8n-+3 in drey gquadrata resolubel, wenn
man setzt ' _
8nt+3={a Lh—1) ot e— 1) 4 b+ c—1)%
so wird 8n 4k —aa }-bb -} ce 4 dd dergestalt, dass
at+btct+d—2;
und dieses ist das schéme theorema, welches Ew. aus dem
theoremate Fermatiano hergeleitet haben.

Ich bin neulich auf eine Betrachtuny gefallen, weiche
mir nicht wenig merkwiirdig vorkam. Dieselbe betrifft, aul
wie vielerley Arten ein gegebenes polygonum durch Diago-
nallinien in triangula zerschnitien werden kénne.

Also ein quadrilaterum abed kann entweder durch die
diagonalem ac, oder durch bd, und also auf zweyerley Art
in zwey triangula resolvirt werden.

Ein Finfeck abede wird durch zwey diagonales in
drey triangula getheilet, und solches kann auf finferley
verschiedene Arten geschehen, nehmlich durch die diagonales

I. ac, ad. IL bd, be. W.ca;ce. W. db, da, V. ec, eb.

Ferner wird ein Sechseck durch drey diagonales in vier
triangula zertheilet, und dieses kann auf 1% verschiedene
Arten geschehen.

Nun ist die Frage generalifer: da ein polygonum von n

Seiten durch n—3 diagonales in n— 2 triangula zerschnit-
Corr. math, ef phys. T. L a5

[P S

P

e
iy
il
3
14
i
b
#ebhy
by 'l"
e
I
i
bl
ey

Eimad

T,

R

A

EaRTs

= A

%

5
ik

ARyt

SEEAT

o

TR iE

o

s e
IR EIEE:

s

VTR T 1 ¥ DRy

Eigemas T
R

e



e Gl oS

oy

TR

AT

— 552

ten wird, auf wie vielerley verschiedene Arten solches ge-
schehen konne. Setze ich nun die Anzahl dieser verschiede-
nen Arten —x, so-habe ich per inductionem gefunden
wenn n=--3, %, 5, 6, 7, 8, 9, 10
so st e — 1,2, 5, 1k, 52, 132, 529, 1430,
Hieraus habe ich nun den Schluss gemacht, dass generaliter sey
2.8.10.14.18.22. ., .(4n — 10)

¥ = T a5 T
- 2 6 10 14
oder es ist t=3 2=1.5, S=2.45 1k =5,
18 22 . .
2 — k. 132 — — k2. 5 dass also aus einer jeden Zahl

die folgende leicht gefunden wird. Die Induction aber, so
ich gebraucht, war ziemlich mithsam, doch zweifle ich nicht,
dass diese Sach nicht sollte weit leichter entwickelt werden
kénnen. Ueber die Progressioni der Zahlen 1, 2, 5, 14,
42, 132, etc. habe ich auch diese Eigenschaft angemerket,
dass 1 +4-2a 4 5a® 4 1ha® | 2a* + 13205 | etc, =

— — 1 N
12 —vV{--4a) Also wenn a ——, so ist
2aa &

2

5, 1th 42
1+7k.+47+.4—3+[?—[—etc.:&.
Euler.
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Aus Ew. werthem Schreiben vom k. Sept. habe ich mit
Vergniigen die leichté legem progressionis von
i—|——9a—{—-5aa+1l|4a3—|—etc.
erschen. Wenn mir wire aufgegeben worden die coefﬁmen—
tes incognitos 5, ¢, d ete. in serie
1—2a—¥(1—4a)

3 4 = ———
4. A +tba-t-caa+da®+ea —]:gtc..‘_ Taa
zu determiniren, so wiirde ich die Solution kaum unter-
nommen haben, da ich aber diese coéfficientes bereits ex—

primivet gesehen, so habe ich zwey Methoden zur Solution
1—2a—v({l—bday 4

2aa

gefunden: 1. Weil aus der summa

folget, dass 1 —[—a.A_—_:A%, oder dass




