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V(& f—mm)
Y(emm+-1) . N
in rationalibus angegeben werden; imgleichen wenn QQ_‘i
hfoo + 2me —emm sefunden werden kann, so Wi

1+ hef—= (afomy —4/QQ _ (emm — 0¥’ 4eQQ 9 endlich,
' — 7 am vy

weil der numerns primus 1 -} kef = ist -duo.bus‘ quadratis
aa |- bb, quae in quocunque casu determinari p?ssunt, SZ
ist genug, wenn mam nur ginen numerum rationalem
ginden kann hac lege, ut aa(e 4+ k&) bb(e — kk) fiat qua-
dratus, da es alsdann nicht -schwer ist die numeros quae-
sitos P et  zu finden, denn es wird

. (hhd-1)*aa ekk(hh—1)*aa
aa -+ bb =" T TG =R

» konnen glejchfalls die numeri quaesiti P et Q

81 sumatur
be—kk)+= VaalekE? bb (c—lf]r)”).
h— 7

afe—tkk) . nchia
Ferner ist auch diese Proprietit merkwirdig, ung(?a ¢
ich mich mm deren Demonstration nicht bemihet: S.1 qua-
dratum aliquod divisum per numerum primum p !1113_115 ff)r-
mae &n -4 1, relinqual mumerum T, dabitur etiam aliud
é;uadratum_ , quod divisum per eundem numerum p, det re-

iduam p — 7. ]

sid Imglgichell numerus prifpus .Im—\—. 1, divié.uens numqr.a;os
quadxﬁtos quoscunque, tot relinquere potest diversa re: ua
(iuot 9n contineg unitates, als z. Ex. wenn n:i., 50 a,nlcl;1
der divisor b nur zwey residua r{achlasse_n,- 1.1ehmhcl1 ;::n
%; wenn n==3, 80 lasset der divisor 13, dw_ldefl-s quzlt 1a. 08,
sex residua, nehmlich 1, 3, %, 9, 10, 12, et é«zlt&t[{l:;
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EW._ Betrachtungen tiber das theorema, dass die Zahl t4-kef,
so oft sle eln numerus primus ist, immer in dieser Form
P* 4 eQ* enthalten sey, habe ich mit dem grossten Ver-
gnigen zu ergriinden gesucht und darin sehr wichtige Kunst-
eriffe wahrgenommen; nur ist es schad, dass dieselben noch
50 weit von einer vollstindigen Demonstration entfernt sind.
Doch ist es schon von keinem geringen Nutzen, dass, da
man von der Wahrheit des theorematis versichert ist, auch
alle die daraus hergeleiteten Formuln gewiss resolvirt wer-
den konnen, welches sonsten schr schwer fallen wiirde.
Aus allen Bemﬁhungen, die ich hieriiber angewandt, deucht
mich so viel sicher schliessen zu kinnen, dass man niemals.
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eine solche Demonstration finden wird, aus welcher zugleich
ex dato numero primo 1 L hef, die quadrata P* und Q*
selbst angegeben werden kénnten; sondern man muss sich
nur mit einer solchen begniigen, welche die Moglichkeit,
dass 1 -+kef— P2 eQ*, beweiset, ohne den modum an-
zuzeigen, wie diese Resolution wirklich anzustellen. Denn
da dieselbe nur alsdann meéglich ist, wenn 1 + kef ein nu-
merus primus ist, so sche ich nicht ab, wie man dies
nothwendige Bedingung in Betrachtung zichen kénnte. Xs
ist also eine verlorne Mithe, die numeros P et Q genera-
liter durch ¢ und £ bestimmen zu wollen: denn wenn sol-
ches maéglich wire, so missten auch die Zahlen P und (
gefunden werden kénnen, wenn auch 1 + %ef kein nume-
rus primus wire, welches doch gewiss ofters unméglich ist.

s ist mir endlich wohl gelungen zu beweisen, dass
1-+4f=PP4QQ, so oft 14 kf ein numerus primus
ist; allein der Beweis hilft mir im geringsten nichts, um
einen solchen numerum primum 1 - & f wirklich in zwey
quadrata zu resolviren.

Neulich habe ich auch die Beweise zn Stande gebracht,
dass 1 4 8f—1 - 4.2f— PP420QQ und { |-12f=—
L+ %5.3f—=PP 1 3QQ, so oft nehmlich diese Zahlen
14 8f und 1 +12f numeri primi sind. Doch habe jch
bisher noch vicht weiter gehen kénnen.

Ich sche aber, dass sich diese Formuln noch weiter exr-
strecken, denn es ist nicht nur 4 -8 3 f—= PP+ 2QQ, son-
dern auch 34 8f—PP +2QQ, wenn es numeri primi
sind. Hernach ist guch 7 +12f= PP+ 3QQ. Hernach,
wenn ¢ =135 genommen wird, so hat man diese theoremata
14+-20/—PP45QQ,9 }-20f=PP + 5QQ, welche ich

aber nicht beweisen kann.. Vielleicht aber, wenn auch diese

el S
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Fille mit n Bet_rachtung gezogen werden, findet man etwas
cher Mittel, zu einer allge

meinen Demonstration zu gelangen.
. Das theorema, dags wenn ein quadratum Per numerum
PHMUm p =1 - kn getheilt, das residuum r Jisst, ein ap-
fieres Quadrat das residuum P —r zuvicklassen misse, habe..
ich schon lang bewiesen. Denn wenn 1 -
mus el ¢ numerns datus, s0 kénnen imm
Z.ahlen aa++-zx gefunden werden, qui per 1-- hp —
sint divisibiles; wenn also aa per p divisum r zuri'u:klé;;tl'j
S0 muss x@, p-—r zuriicklassen, |
Ew. ist der Beweis bekannt, dass ¢t -+~ p¢
bin ich auch mit dem Beweis zu Stq
T=p%; weiter kann ich aber
Fermat hat aber nicht nar

kn numerys Pri-
er unendlich viel

== p*, Neulich

auch nicht kommen.
dies bewiesen sond

ern auch dass
54 75§ ’
a® + b — p‘s, a’ o= B p’" und generaliter dass a"i—b"zp"
expeI.Jtls caSLbus N1 et n==92, Allem Ansehn nach kommi
es hier auf einen besondern Einfa]l an,

. und lang
nicht darauf kommi S e

| > st alle Arbeit vergebens. Ohne Zyweifel
wx.rd man darauf sehen miissen, dasg "+ 5% ausser a-t b
keine andepe divisores primos haben kanp

als hujus for-
mae 10m 4 1, welches ich bewiesen habe., : '




